
Двойные и тройные интегралы 

№1. Изменить порядок интегрирования 

Варианты 1‐4׬ ݕ݀ ׬ ݂ሺݔ, ௬ݔሻ݀ݕ
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Варианты 5‐8 
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Варианты 9‐12 
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Варианты 13‐16׬ ݕ݀ ׬ ݂ሺݔ, ௬య√ݔሻ݀ݕ
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Варианты 17‐20 ׬ ݕ݀ ׬ ݂ሺݔ, ଴ݔሻ݀ݕ
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Варианты 21‐

׬31 ݔ݀ ׬ ݂ሺݔ, ଴ݕሻ݀ݕ
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№2. Вычислить 

Варианты 1‐4 

ඵ ݁ݕ
ೣ೤
೎ ;ݕ݀ݔ݀ :ܦ ݕ ൌ ln2, y ൌ lnሺc ൅ 2ሻ , x ൌ 2, x ൌ c ൅ 2.
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Варианты 5‐8  

ඵ ݊݅ݏଶݕ
ݕݔ
2 ;ݕ݀ݔ݀ :ܦ ݕ ൌ ,ߨ√ y ൌ

ݔ
ܿ െ 4 , x ൌ 0.
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Варианты 9‐12   

ඵ ൫ሺܿݏ݋ܿݕ െ 8ሻݕݔ൯݀ݕ݀ݔ; :ܦ ݕ ൌ
ߨ
2 , y ൌ π, x ൌ 1, x ൌ 2.

஽

 

Варианты 13‐16  



ඵ ൫ሺܿ݊݅ݏݕ െ 12ሻݕݔ൯݀ݕ݀ݔ; :ܦ ݕ ൌ
ߨ
2 , y ൌ π, x ൌ 1, x ൌ 2.

஽

 

Варианты 17‐20  

ඵ ଶcos ሺሺܿݕ െ 16ሻݕݔሻ݀ݕ݀ݔ; :ܦ ݕ ൌ ,ߨ√ y ൌ 2x, x ൌ 0.
஽

 

Варианты 21‐31  

ඵ ଶ݁ݕ
షೣ೤
೎షమబ݀ݕ݀ݔ; :ܦ ݕ ൌ

ܿ െ 20
2 , x ൌ 0, y ൌ x.
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№3. Пластинка Dзадана неравенствами, ߤ–поверхностная 
плотность.Найти массу пластинки. 

Варианты 1‐4.   ݔ :ܦଶ ൅ ଶݕ ൑ ܿଶ, ߤ ൌ  .|ସି௖ݕ௖ݔ|

Варианты 5‐8.   ܦ: ሺܿ െ 4ሻଶ ൑ ଶݔ ൅ ଶݕ ൑ ሺܿ െ 3ሻଶ, ݕ ൒ 0, ݕ ൑   ,ݔ
ߤ ൌ ௬

௫೎షర. 

Варианты 9‐12.   ݔ :ܦଶ ൅ ଶݕ ൑ ሺܿ െ 8ሻଶ, ݕ ൒ 0, ߤ ൌ  .ݕଶݔܿ

Варианты 13‐16. ܦ: ሺܿ െ 12ሻଶ ൑ ଶݔ ൅ ଶݕ ൑ ሺܿ െ 11ሻଶ, ݔ ൒ 0, ݕ ൑
ߤ  ,ݔ3√ ൌ  .ݔ|ݕ|16

Варианты 17‐20. ܦ:  ሺܿ െ 16ሻଶ ൑ ଶݔ ൅ ଶݕ ൑ ሺܿ െ 15ሻଶ, ݔ ൒ 0, ݕ ൑ 0,  
ߤ ൌ  .|௖ିଵ଻ݕ|ଶ଴ି௖ݔ15

Варианты 21‐31. ܦ: ׷ ଶݔ  ൅ ଶݕ ൑ ሺܿ െ 20ሻଶ, ݔ ൑ 0, ݕ ൒ ௫
√ଷ
ߤ, ൌ  .|ݕ|ଶݔܿ

 

№4. Найти объем тела, заданного ограничивающими его 
поверхностями. 

Варианты 1‐4.   ݔ ൌ ሺܿ ൅ 1ሻඥሺܿ ൅ 1ሻݕ, ݔ ൌ ඥሺܿ ൅ 1ሻݕ, ݖ ൌ 0, ݔ ൅ ݖ ൌ
ܿ ൅ 1 . 

Варианты 5‐8.   ݕ ൌ ሺܿ െ 4ሻ√ݔ, ݕ ൌ ௖ିସ
ଷ

,ݔ ݖ ൌ 0, ݖ ൌ ௖ିସ
ଷ

ሺ3 ൅  .ሻݔ√



Варианты 9‐12.   ݕ ൅ ݔ ൌ ܿ െ 7, ݕ ൌ ሺܿ െ 8ሻ√ݔ, ݖ ൌ ݖ  ,ݕ ൌ 0. 

Варианты 13‐16. .ݔ ൌ ሺܿ െ 12ሻඥݕ, ݔ ൌ ௖ିଵଶ
ଷ

,ݕ ݖ ൌ 0, ݖ ൌ ௖ିଵଶ
ଷ

ሺ3 ൅

ඥݕሻ. 

Варианты 17‐20. ݕ ൅ ݔ ൌ ܿ െ 15, ݔ ൌ ሺܿ െ 16ሻඥݕ, ݖ ൌ ݖ  ,ݔ ൌ 0. 

Варианты 21‐31. ݕ ൌ ሺܿ െ 19ሻඥሺс െ 19ሻݔ, ݕ ൌ ඥሺс െ 19ሻݔ, ݖ ൌ
0, ݕ ൅ ݖ ൌ ܿ െ 19  

 

№5. Пользуясь, тройным интегралом, найти центр масс тела V, 
заданного ограничивающими его поверхностями. ߤ –плотность. 

Варианты 1‐4. ݔ ൌ 0, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݔ ൅ ݕ ൅ ݖ ൌ ܿ, ߤ ൌ  .଴ߤ

Варианты 5‐8.ݔ ൌ 0, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݖ ൌ ܿ െ 4, ݔ ൅ ݕ ൌ ܿ െ 4, ߤ ൌ
 .଴ߤ

Варианты 9‐12. ݔ ൌ 0, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݖ ൌ ܿ െ 8, ݔ ൌ ܿ െ 8, ݕ ൌ
ܿ െ 8, ߤ ൌ ݖ ൅  .଴ߤ

Варианты 13‐16. ݔ ൌ 0, ݔ ൌ ܿ െ 12, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݕ ൅ ݖ ൌ ܿ െ
12, ߤ ൌ  .଴ߤ

Варианты 17‐20. ݔ ൌ 0, ݕ ൌ ܿ െ 16, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݔ ൅ ݖ ൌ ܿ െ
16, ߤ ൌ  .଴ߤ

Варианты 21‐24. ݔ ൌ 0, ݔ ൌ 6, ݕ ൌ ܿ െ 20, ݕ ൌ 0, ݖ ൌ 0, ݖ ൌ ܿ െ
20, ߤ ൌ ݖ ൅  .଴ߤ

Варианты 25‐31. ݔ ൌ ܿ െ 24, ݕ ൌ ܿ െ 24, ݖ ൌ 0, ݔ ൅ ݕ െ ݖ ൌ ܿ െ
24, ߤ ൌ  .଴ߤ


